HASTA EL INFINITO
{ MAS ALLA

Habiamos dejado en nuestra tltima lamina a Cantor y Dedeking explorando
el infinito. Nos habian contado la diferencia esencial entre un conjunto
infinito y otro finito. En los conjuntos infinitos, el todo no siempre es ma-
yor que sus partes. Son conjuntos tales que, por lo menos, contienen un
subconjunto con tantos elementos como €l mismo. Ademas nos ensefia-
ron un procedimiento para saber si dos conjuntos infinitos son o no igua-
les. Resultados asombrosos que rompen nuestra intuicion: por ejemplo,
todos sabemos que la mitad de los nimeros son pares, y la otra mitad
impares... Sin embargo, siendo infinitos son tan numerosos como todos los
ndmeros juntos, pares e impares. Preparate porque esto no ha hecho sino

LA HIPOTESIS DEL CONTINUO
Probablemente el mas grande de los hallazgos de Cantor fue que los infi-
nitos no son unicos. Los nimeros reales eran mas numerosos
que los naturales, y a Cantor le asalt6 la pregunta de si
¢habra algun conjunto que teniendo mas elementos que
* los naturales, sea menos numeroso que los puntos del
plano? O dicho de otro modo, ¢ésera el infinito de los
puntos de una recta el siguiente infinito al de los nume-
ros de contar, o habra entre ellos otro numero infinito?,
¢sera el CONTINUO el siguiente nimero a ALEF CERO?
Cantor pensO que asi era, que tras el menor de los
infinitos que conocemos -ALEF CERO- venia el conti-
nuo, por lo que decidi6 llamarlo tambien ALEF UNO.
Pero esto era solo una hipotesis. Ni Cantor, ni
nadie tras él, ha conseguido probar que las
cosas sean asi. Ni tampoco se ha probado lo
- contrario. La conjetura de Cantor se denomi-
na “HIPOTESIS DEL CONTINUO”.

empezar. Abréchate el cinturon y sumérgete en el infinito...

por Lolita Brain

TEL ALEF CERO, de
NUMEROLAND, llega-
ron para asistir a un
congreso todos los ha-
bitantes de la ciudad
SEGMENTO UNITARIO,
los senores PunTo. Pe-
quenisimos habitantes
del segmento de longi-
tud 1, el que va desde
la marca 0 hasta la
marca 1 de una regla.
Eran unos respetables
ciudadanos que se jactaban de exis-
tir casi desde siempre, aunque solian
referirse a Euclides como el gran fun-
dador de la cultura del segmento. Y
por supuesto, eran infinitos. Eran tan
numerosos, sociables y vivian tan
unidos que les llamaban el CONTINUO.
El gerente del hotel,

el senor ORDINAL,

Al renombrado Ho-

£ ????i'

dispuso que se habilitara una habita-
cion para cada uno de los senores
Punto que iban a llegar. El senor Or-
DINAL estaba muy orgulloso de re-
gentar un hotel con infinitas habita-
ciones. Aun recordaba cuando alojo
a todos los senores ENTEROS, y mas
sonada fue la ocasion en la que, ante
el estupor de todos, consiguio hos-
pedar a todos los RACIONALES, aris-
tocratas de NUMEROLAND.

Eljoven y osado botones del hotel, de
nombre CANTOR, se acerco al SR. Or-
DINAL y le espeto:

- Disculpe SR. ORDINAL, pero creo que
no va a ser posible alojar a todos los
senores PUNTO...

- iComo que no! se apresuro a ata-
jar el SR. ORDINAL. ¢Acaso no sabe us-

ted que nuestro hotel
dispone de infinitas
habitaciones? iExacta-
mente ALEF CERO! -re-
calco.

- Si, ya se... pero las co-
sas no son tan sim-
ples... ino sabe usted
CUan NuMerosos son
los habitantes de la
ciudad de SEGMENTO
UNITARIO! Pero si me
permite le convence-
ré de lo que digo.

- Adelante, adelante... si asi se que-
da usted satisfecho... le escucho.

- Veamos -comenzo6 a decir Cantor
con voz solemne y satisfecha- como
usted bien sabe, cada habitante de
la ciudad SEGMENTO UNITARIO tiene un
numero identificativo que se le asig-
na cuando naceYy le diferencia de sus
conciudadanos.

- Asi es en efecto...

- ...Y usted también sabra que, con
lo raros y disciplinados que son los
senores PUNTO, todos sus codigos de
identificacion siguen el mismo pg-
tron, son de la forma 0,d jdod 3dy.
ya sabe, decimales del tipo Eb
coma” y una lista sin fin de
decimales.

- Si, ya se, ellos le llaman su
Nombre Decimal.

- Pues bien, usted dice 3?‘ -
que puede alojarlos a '
todos ¢no es asi?

- iEn efecto!

- Bien, imaginemos
que usted tiene razon
y que ya tiene alojado
a cada senor PUNTO
en su habitacion co-
rrespondiente...

- iVe como al final me da
la razon!, replico entu-
siasmado el SR. ORDINAL.
- iNo tan deprisa!l.. Sélo
he dicho imaginemos...
En realidad le voy a de-
mostrar que €so no es
p osible
Estara conmigo en que,
si encuentro el Nume-
ro Decimal de algun
senor Punto que no
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puede estar hospedado en ninguna
habitacion... me dara la razon.

- iPor supuesto! Pero estoy seguro de
que no podra probarme eso.

- ¢Podria traer la lista de las habita-
ciones, para saber qué PUNTO esta
alojado en cada habitacion?

- Aqui la tengo.

-D1game el DNI del senor Pun

| .4682 11532...
Vale, vale. Su pn'mer digito decimal

El Sr. ORDIN@e dijo el 6 y Cantor

eta 0.6.

U segundo digito es el 5, SR. Or-
DINAL. Escoja un numero distinto de

oy b.

- E14 por ejemplo.

Y Cantor anot6 ahora 0.64.

- Ahora vayamos a la habitacion

n° 3.

- Si, yase... Ahi se ha alojado el Sr.
PunTO con numero decimal
0.56847216.... Y su tercera ci-

fra es el 8, que usted quie-
re que la cambie, por ejem-

plo por el 2...

- En efecto. Veo que entien-
de por donde voy -decia

Cantor mientras anotaba

0.642...

Estara usted conmigo que
este procedimiento podemos re-
alizarlo habitacién tras habitacién.

Y en cada una de ellas cambiare-
mos en el DNI del correspondien-
te SrR. PunTO, el decimal que ocupa
la misma posicion que el numero de
la habitacion en la que se encuen-

tra... Pues ya he terminado.

-¢Como que ya ha terminado? ¢Qué
tiene esto que ver con mis huéspe-
des? -pregunto irritado el SrR. ORDI-

es el 4. Digame <u’1mero disti<
del 4, por fav

0

NAL.
- Muy senci-
llo. Segun lo vis-
' to, podemos fabricar
el DNI de un Sr. PunTO
0.642... que no esta en la habitacion
n°l porque su primer decimal es dis-
tinto del huésped alli instalado. Tam-
poco puede ser el del SR. PUNTO que
ocupa la habitacion n° 2 porque son
distintos en el segundo decimal, ni
puede ser el Sr.dela hab1tac1on n° 3
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dad dngGMENTO TARIO. Por lo
tanto MAS SENQRES PUNTO QUE HA-

- Si, de modo, SR. ORDINAL, que por
muy infinito que sea el numero de ha-
bitaciones de su hotel, debera en-

viar un fax urgente al SEGMENTO UNI-
TARIO para lamentar la imposibili-
dad de acomodarles a todos...

- En mis ALEF-CERO habitaciones
¢por lo menos a la mitad? épodria alo-
jar a la mitad de los Srs. PunTo?

- Imposible. Ni con dos, ni con tres
hoteles iguales podria alojar a los ha-
bitantes de SEGMENTO UNITARIO... de
tantos como son...

- ilncreible! Y pensar en lo pequena
que es su ciudad, apenas un centi-
metro de una recta.

|lolitabrain@hotmail.com |
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